
Contents

1 GLn(R) Action on Posn(R) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
1 Iwasawa-Jacobi Decomposition . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2
2 Inductive Construction

of the Grenier Fundamental Domain . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 6
3 The Inductive Coordinates on SPosn . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 14
4 The Grenier Fundamental Domain

and the Minimal Compactification of Γn\SPosn . . . . . . . . . . . . . . . 17
5 Siegel Sets . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 20

2 Measures, Integration and Quadratic Model . . . . . . . . . . . . . . . 23
1 Siegel Sets and Finiteness of Measure Mod SLn(Z) . . . . . . . . . . . . 24
2 Decompositions of Haar Measure on Posn(R) . . . . . . . . . . . . . . . . . 25
3 Decompositions of Haar Measure on SPosn . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 36
4 Siegel’s Formula . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 39

3 Special Functions on Posn . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 49
1 Characters of Posn . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 50
2 The Gamma Function . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 55
3 The Bengtson Bessel Function . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 58
4 Mellin and Fourier Transforms . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 69

4 Invariant Differential Operators on Posn(R) . . . . . . . . . . . . . . . 75
1 Invariant Polynomials . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 75
2 Invariant Differential Operators

on Posn the Maass-Selberg Generators . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 78
3 The Lie Algebra Generators . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 84
4 The Transpose of an Invariant Differential Operator . . . . . . . . . . . 87
5 Invariant Differential Operators

on A and the Normal Projection . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 90



VIII Contents

5 Poisson Duality and Zeta Functions . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 95
1 Poisson Duality . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 95
2 The Matrix Scalar Product . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 97
3 The Epstein Zeta Function: Riemann’s Expression . . . . . . . . . . . . . 99
4 Epstein Zeta Function: A Change of Variables . . . . . . . . . . . . . . . . . 104
5 Epstein Zeta Function: Bessel-Fourier Series . . . . . . . . . . . . . . . . . . 105

6 Eisenstein Series First Part . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 107
1 Adjointness Relations . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 107
2 Fourier Expansion Determined

by Partial Iwasawa Coordinates . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 110
3 Fourier Coefficients from Partial Iwasawa Coordinates . . . . . . . . . . 114
4 A Fourier Expansion on SPosn(R) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 116
5 The Regularizing Operator QY = |Y || ∂

∂Y | . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 118

7 Geometric and Analytic Estimates . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 121
1 The Metric and Iwasawa Coordinates . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 121
2 Convergence Estimates for Eisenstein Series . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 125
3 A Variation and Extension . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 130

8 Eisenstein Series Second Part . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 133
1 Integral Matrices and Their Chains . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 134
2 The ζQ Fudge Factor . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 140
3 Eisenstein Series . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 143
4 Adjointness and the ΓU\Γ-trace . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 148
5 Changing to the (s1, . . . , sn)-variables . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 152
6 Functional Equation: Invariance

under Cyclic Permutations . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 157
7 Invariance under All Permutations . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 159

Bibliography . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 163

Index . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 167




